
T STI SIN Dérivées et Primitives 07/10/2012 
Lycée Don Bosco  2012-2013 

1  

 

I. Dérivées 

Théorème Soit 𝑢 une fonction dérivable sur un intervalle 𝐼 et 𝑛 un entier naturel non nul. 
La fonction 𝑓 définie sur 𝐼 par :  

𝑓(𝑥) = �𝑢(𝑥)�
𝑛

 
est dérivable sur 𝐼 et, pour tout 𝑥 de 𝐼, on :  

𝑓′(𝑥) = 𝑛 × 𝑢′(𝑥) × �𝑢(𝑥)�
𝑛−1

. 

Exemple : Soit la fonction définie sur ℝ par 𝑓(𝑥) = (sin𝑥)3 = sin3 𝑥. 
𝑓′(𝑥) = 3 × (cos 𝑥) × sin² 𝑥. 

II. Primitives d’une fonction 
1. Ensemble de primitives d’une fonction sur un intervalle 

Définition 1 : Soit 𝑓 une fonction définie sur un intervalle 𝐼 de ℝ. 
On appelle primitive de 𝑓 sur 𝐼 toute fonction 𝐹 dont la fonction dérivée est 𝑓. 

 
Remarque : « 𝑓 est la dérivée de 𝐹 sur 𝐼 » à le même sens que « 𝐹 est une primitive de 𝑓 sur 𝐼 ». 

Exemple : Soit 𝑓 la fonction définie sur ℝ par 𝑓(𝑥) = 2𝑥. 
La fonction 𝑓 est la fonction dérivée de la fonction 𝐹 définie sur ℝ par 𝐹(𝑥) = 𝑥2,  
mais 𝑓 est aussi la fonction dérivée de la fonction 𝐺 définie sur ℝ par 𝐺(𝑥) = 𝑥2 + 3.  

Théorème : Soit 𝑓 une fonction définie sur un intervalle 𝐼. Si 𝐹 est une primitive de 𝑓 sur 𝐼, alors :  
* toute fonction de la forme 𝐹 + 𝑐, où 𝑐 est une constante réelle, est une primitive de 𝑓 ; 
* toutes les primitives de 𝑓 sur 𝐼 sont de la forme 𝐹 + 𝑐, où 𝑐 est une constante réelle. 

Exemple : Soit la fonction 𝑓 définie sur ℝ par 
𝑓(𝑥) = 2𝑥 − 7.  
La fonction 𝐹 définie sur ℝ par 𝐹(𝑥) = 𝑥2 −
7𝑥 est une primitive de 𝑓 sur ℝ. 
Il s’en suit que les primitives de 𝑓 sur ℝ sont 
les fonctions de la forme ↦ 𝑥2 − 7𝑥 + 𝑐 , où 
𝑐 est une constante réelle. 
Sur une représentation graphique on peut 
tracer plusieurs primitives d’une même 
fonction. 
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2. Primitives des fonctions de références 

Par lecture « inverse » du tableau de dérivée on obtient le tableau de primitive suivant :  

𝑓 est une fonction définie sur l’intervalle 𝐼 et 𝐹 est une primitive de 𝑓 sur 𝐼. Soit 𝑛 entier tel que 𝑛 ≤ −2 ou 𝑛 ≥ 1 

𝑓 𝑘 𝑥 
1
𝑥2

 𝑥𝑛 cos 𝑥 sin 𝑥 cos(𝑎𝑥 + 𝑏) sin(𝑎𝑥 + 𝑏) 

𝐹 𝑘𝑥 𝑥2

2
 −

1
𝑥

 
𝑥𝑛+1

𝑛 + 1
 sin 𝑥 − cos 𝑥 

1
𝑎

sin(𝑎𝑥 + 𝑏) −
1
𝑎

cos(𝑎𝑥 + 𝑏) 

Intervalle 
𝐼 ℝ ℝ 

] −∞ ; 0[ ou 
]0 ;  +∞[ 

ℝ si 𝑛 ≥ 1  
] −∞ ; 0[∪]0 ;  +∞[ 

si 𝑛 ≤ −2 
ℝ ℝ ℝ ℝ 

 

3. Opérations sur les primitives 
 Produit par une constante 

Théorème : Soit 𝑢 une fonction définie sur un intervalle 𝐼 de ℝ et 𝑘 une constante réelle. Si 𝑈 est une 
primitive de 𝑢 sur 𝐼, alors :  

𝑘𝑈 est une primitive sur 𝐼 de 𝑘𝑢. 

 Somme de deux fonctions 

Théorème  : Soient 𝑢 et 𝑣 deux fonctions définies sur un intervalle 𝐼 de ℝ. 
Si 𝑈 est une primitives de 𝐼 de 𝑢 et 𝑉 une primitive sur 𝐼 de 𝑣, alors :  

𝑈 + 𝑉 est une primitive sur 𝐼 de 𝑢 + 𝑣. 

 Conséquence de la formule de dérivation de 𝑢𝑛. 

Théorème  : Soient 𝑢 une fonction dérivable sur un intervalle 𝐼 et 𝑛 un entier naturel non nul. 

La fonction 𝑓 définie sur 𝐼 par 𝑓(𝑥) = 𝑢′(𝑥) × �𝑢(𝑥)�𝑛 admet pour primitives sur 𝐼 les fonctions de la 

forme 𝐹(𝑥) = 1
𝑛+1

�𝑢(𝑥)�𝑛+1 + 𝑐, où 𝑐 est une constante réelle. 

 


